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2.3       ΜΕΣΟΚΑΘΕΤΟΣ ΕΥΘΥΓΡΑΜΜΟΥ
              ΤΜΗΜΑΤΟΣ       

                Ασκήσεις  σχ. βιβλίου  σελίδας   209
1. 

Συμπλήρωσε τα παρακάτω κενά 
(α)  Κάθε σημείο που ισαπέχει από τα άκρα ενός ευθυγράμμου τμήματος βρίσκεται
       πάνω στη …………. 
(β)  Με την κατασκευή της μεσοκαθέτου ενός ευθυγράμμου τμήματος  ΑΒ βρήκαμε
       με ακρίβεια και το …… του , χωρίς να χρησιμοποιήσουμε υποδεκάμετρο. 

(γ)   Δύο σημεία  Μ και  Μ΄ είναι συμμετρικά ως προς ευθεία (ε) , όταν η  (ε) είναι
        …….. του τμήματος ΜΜ΄

Προτεινόμενη λύση 

(α)  Κάθε σημείο που ισαπέχει από τα άκρα ενός ευθυγράμμου τμήματος βρίσκεται 
       πάνω στη μεσοκάθετο του ευθυγράμμου τμήματος 

(β)  Με την κατασκευή της μεσοκαθέτου ενός ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ βρήκαμε
       με ακρίβεια και το μέσο του , χωρίς να χρησιμοποιήσουμε υποδεκάμετρο 

(γ)   Δύο σημεία Μ και Μ΄ είναι συμμετρικά ως προς ευθεία (ε) , όταν η (ε) είναι
       μεσοκάθετος του τμήματος ΜΜ΄

2.
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Να χαράξεις ένα ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ και με την χρήση του κανόνα και του διαβήτη να το χωρίσεις σε δύο ίσα τμήματα και στην συνέχεια σε τέσσερα ίσα τμήματα 

Προτεινόμενη λύση 

Φέρνουμε με τον κανόνα και τον διαβήτη 
τη μεσοκάθετο του ευθυγράμμου τμήματος 
ΑΒ και στη συνέχεια, με τον ίδιο τρόπο, 
τις μεσοκάθετες των δύο ευθυγράμμων 
τμημάτων ΑΜ  και ΜΒ. 
Έτσι με το σημείο Μ χωρίζει το τμήμα ΑΒ 
σε δύο ίσα ευθύγραμμα τμήματα. 

Και με τα σημεία  Κ, Μ , Λ σε τέσσερα ίσα 
ευθύγραμμα τμήματα 

3.
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Σχεδίασε έναν κύκλο και μία ακτίνα του ΚΑ.  Βρες δύο σημεία του κύκλου που το
κάθε ένα να ισαπέχει από τα  Κ και Α. 

Προτεινόμενη λύση 

Με κέντρο το Α και ακτίνα ΑΚ  γράφουμε κύκλο 
ο οποίος τέμνει τον  (Κ , ρ) στα  Μ και Ν.

Τότε ευθεία  ΜΝ είναι η μεσοκάθετος της ακτίνας 
ΚΑ και τα σημεία  Μ , Ν είναι τα ζητούμενα, .

αφού  ΜΑ = ΜΚ  και  ΝΑ = ΝΚ .
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4.
Στο διπλανό σχήμα η καμπύλη   (γ)  παριστά τμήμα 
της γραμμής του αστικού λεωφορείου . 
Οι κάτοικοι των οικισμών Α και Β αποφάσισαν 
να κατασκευάσουν μία στάση που να απέχει εξίσου 
από τους δύο οικισμούς.  Βρες το κατάλληλο σημείο
 της διαδρομής και δικαιολόγησε τη λύση που έδωσες . 
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Προτεινόμενη λύση 

Αφού θέλουμε η στάση να ισαπέχει από τους δύο 

οικισμούς  Α και Β αυτή θα πρέπει να βρίσκεται 
στην μεσοκάθετο του τμήματος ΑΒ. 

Φέρνουμε λοιπόν την μεσοκάθετο του ΑΒ 

και ονομάζουμε Σ το σημείο στο οποίο η 

μεσοκάθετος τέμνει την γραμμή (γ). 

Το σημείο  Σ είναι εκείνο στο οποίο πρέπει 
να γίνει η στάση δεδομένου ότι σαν σημείο της

μεσοκαθέτου  είναι  ΣΑ = ΣΒ.
5.

Να βρεις το σημείο της όχθης ενός ποταμού το οποίο ισαπέχει από δύο χωριά Α και Β 

[image: image8.emf]Τ

Ρ

Σ

Θ

Η

Λ

Κ

Ν

Μ

Γ

Β

Α

Προτεινόμενη λύση 

Αφού θέλουμε το σημείο της όχθης να ισαπέχει από 
τα δύο χωριά  Α και Β, αυτό θα πρέπει να βρίσκεται 

στην μεσοκάθετο του τμήματος ΑΒ. 

Φέρνουμε λοιπόν την μεσοκάθετο  ΜΝ  του  ΑΒ 

και ονομάζουμε Σ το σημείο στο οποίο η 

μεσοκάθετος τέμνει την όχθη. 

Το σημείο  Σ  είναι εκείνο που ζητάμε, δεδομένου 
ότι σαν σημείο της μεσοκαθέτου ισχύει  ΣΑ = ΣΒ 
6. 
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Σχεδίασε ένα τρίγωνο και βρες με ακρίβεια τα μέσα των πλευρών του 

Προτεινόμενη λύση 

Σχεδιάζουμε τις μεσοκάθετες των πλευρών 

του τριγώνου.  Το σημείο τομής κάθε 
μεσοκάθετης με την αντίστοιχη πλευρά είναι 
το μέσο της πλευράς.  
Έτσι λοιπόν αν η μεσοκάθετος  ΜΝ της 
πλευράς  ΒΓ τέμνει την ΒΓ στο Τ , το  Τ είναι 

το μέσο της πλευράς ΒΓ. 

Ομοίως τα  Ρ και  Σ είναι τα μέσα των  ΑΓ και 
ΑΒ  αντίστοιχα. 

7.

Σχεδίασε έναν κύκλο με κέντρο Κ και μία χορδή του ΑΒ .  Να κατασκευάσεις τη μεσοκάθετο της χορδής  ΑΒ  και να ονομάσεις  Μ  και  Ν  τα σημεία στα οποία τέμνει τον κύκλο. 

(α)  Σύγκρινε τις χορδές  ΜΑ  και  ΜΒ  και δικαιολόγησε το αποτέλεσμα της

       σύγκρισης 

(β)  Κάνε το ίδιο και για τις χορδές ΝΑ και ΝΒ 

(γ)  Βρες εάν το κέντρο  Κ του κύκλου είναι σημείο της μεσοκαθέτου  και 
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      δικαιολόγησε την απάντηση σου. 

Προτεινόμενη λύση 

Σχεδιάζουμε τη μεσοκάθετο της χορδής ΑΒ η οποία 
τέμνει τον κύκλο στα σημεία  Μ  και  Ν . Τότε 

(α)  ΜΑ = ΜΒ αφού το Μ είναι σημείο της μεσοκαθέτου 
       της χορδής ΑΒ.
(β)  Ομοίως  ΝΑ = ΝΒ 

(γ)  Επειδή ΚΑ = ΚΒ ως ακτίνες του  κύκλου, το κέντρο Κ 
      είναι και αυτό σημείο της μεσοκαθέτου της χορδής  ΑΒ. 

8.

[image: image11.emf]Σ

Τ

Θ

Η

Ε

Δ

Μ

Λ

Κ

Γ

Β

Α

Σχεδίασε τις μεσοκάθετες τριών χορδών ενός κύκλου και εξέτασε αν υπάρχει σημείο 
το σχήμα σου, από το οποίο να διέρχονται και οι τρείς μεσοκάθετες 

Προτεινόμενη λύση 

Έστω  ΑΒ , ΒΓ και  ΜΛ τρεις χορδές του κύκλου (Κ , ρ) 
και οι μεσοκάθετες αυτών ΔΕ , ΤΣ  και  ΗΘ  αντίστοιχα. 
Αφού  Κ είναι το κέντρο του κύκλου τότε είναι 

ΚΑ = ΚΒ = ΚΓ = ΚΜ = ΚΛ = ρ.

Αυτό σημαίνει ότι το κέντρο του κύκλου είναι κοινό σημείο 

των τριών μεσοκαθέτων,  δηλαδή οι τρεις μεσοκάθετες 

διέρχονται από το κέντρο του κύκλου.
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9.

Στο διπλανό σχήμα βρες εκείνο το σημείο 

της (ε) που να ισαπέχει από τα Α και Β 


Προτεινόμενη λύση 

Σχεδιάζουμε τη μεσοκάθετο του τμήματος 

ΑΒ και ονομάζουμε Κ το σημείο τομής αυτής 

με την ευθεία (ε).

Τότε το σημείο Κ είναι το ζητούμενο αφού ως 

σημείο της μεσοκαθέτου ισαπέχει από τα  Α, Β
Δραστηριότητες για το σπίτι 

1.

Σχεδίασε έναν κύκλο με ένα νόμισμα.  Πως μπορείς να βρεις το κέντρο του ; 

Προτεινόμενη λύση 

Όπως είδαμε στην άσκηση 8, οι μεσοκάθετες 

των χορδών κύκλου διέρχονται από το κέντρο
του κύκλου.

Σχεδιάζουμε λοιπόν δύο χορδές ΑΒ  και  ΓΔ 
του κύκλου και στη συνέχεια τις μεσοκάθετες 
αυτών. 
Το σημείο τομής Κ των μεσοκαθέτων είναι το 
κέντρο του κύκλου . 
2.

Τρεις οικογένειες κατασκήνωσαν σε ένα κάμπινγκ και τοποθέτησαν τις σκηνές τους 

Σ1 , Σ2  και  Σ3  έτσι ώστε   Σ1Σ2 = 3,8m ,  Σ1Σ3 = 2m  και  Σ2Σ3 = 3,5 m .  Να σχεδιάσεις τη διάταξη των σκηνών σε κλίμακα  1:100  και να βρεις το σημείο Ν που πρέπει να τοποθετηθεί ένα ντους ώστε και οι τρεις σκηνές να απέχουν εξίσου από 
αυτό.  Υπάρχουν πολλές τέτοιες θέσεις ;  Να δικαιολογήσεις την απάντηση σου.
Προτεινόμενη λύση

Η διάταξη των σκηνών  Σ1 , Σ2,  και  Σ3  σε κλίμακα 1:100 γίνεται ως εξής 

Σχεδιάζουμε ένα ευθύγραμμο τμήμα  Σ1Σ2 = 3,8cm
Με κέντρο το  Σ1  και ακτίνα 2cm 
σχεδιάζουμε κύκλο  (μαύρος) 
Με κέντρο το Σ2 και ακτίνα 3,5cm 
σχεδιάζουμε κύκλο (κόκκινος) 

Οι δύο κύκλοι τέμνονται στα σημεία 

Α και Β. 

Η σκηνή  Σ3 μπορεί να είναι στο 

σημείο Α ή μπορεί να είναι στο 

σημείο Β. 

Αν η σκηνή  Σ3 είναι στο σημείο Α, 

το ντους θα πρέπει να φτιαχτεί στο 

σημείο τομής των μεσοκαθέτων 

των πλευρών του τριγώνου  Σ1ΑΣ2 ,
το οποίο σημείο είναι το Ν1 
Αν η σκηνή Σ3 είναι στο σημείο Β, 

το ντους θα πρέπει να φτιαχτεί στο 

σημείο τομής των μεσοκαθέτων 

των πλευρών του τριγώνου  Σ1ΒΣ2 ,
το οποίο σημείο είναι το Ν2 
